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Soluţie 

1.  a)  ( ) ( ) ( ) ( )2
1 1 1

m σε σ = − = − = . 

b)  Avem  3 eσ = ,  unde  e  este permutarea identică. Evident,  σ   comută cu permutările  2, ,e σ σ .  

Se arată, prin calcul direct, că  σ   nu comută cu celelalte  3  permutări din  3S . 

c)  Dacă  3x S∈   este o permutare impară (deci o transpoziţie), evident,  2x e σ= ≠ . 

Obţinem unica soluţie  2 1 2 3

2 3 1
x

 
= σ = 

 
. 

2.  a)  Se verifică prin calcul. 
b)  Se arată că înmulţirea matricelor este lege de compoziţie pe G. Se verifică axiomele grupului abelian.  

Elementul neutru este matricea  ( )0X ,  iar simetrica lui ( )X a G∈   este matricea  
1

1
1

X G
a

 − + ∈ + 
. 

c)  Se demonstrează prin inducţie că   
 *n∀ ∈ ,  { }1 2, , ..., \ 1na a a∀ ∈ − ,  ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )( )1 2 1 2... 1 1 ... 1 1n nX a X a X a X a a a⋅ ⋅ ⋅ = + ⋅ + ⋅ ⋅ + − . 

Pentru  2009n =   şi  ka k= ,  { }1, 2, ..., 2009k∀ ∈ ,  obţinem  2010!t =  

 


